Probleme de congruenta a triunghiurilor

prof. Zirna Catalin

1. Fie AABC isoscel, cu [AB]=[AC], Me[AC], Ne[AB] astfel incat [AM]=[AN]. Demonstrati ca
ZAMB= Z ANC.

2. Fie AABC, m( £ A) =90°, AC =4 cm, AB = 3 cm. Considerim punctele M € AC (A intre C si M)
si Ne AB (B intre A si N) astfel incat AM = 3 cm si BN = 1 cm. Demonstrati ca:
a) [BC]=[MN]; b) £LMNA=/ACB; c¢) ZAMN= /ABC.
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3. In figura de mai jos [AC]=[BC], [DC]=[EC], G este mijlocul segmentului [DC], H mijlocul
segmentului [CE] si m( £ ACE) = m( £ BCD). Aratati ca [AG]=[BH].
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4. Fie O un punct pe segmentul [AB], iar C si D de o parte si de alta a dreptei AB, astfel incat
AOBC=AO0OBD. Aratati ca [AC]=[AD] si ca [AB este bisectoarea unghiului CAD.

5. In figura aliturati avem: A,M,C si N,M,O puncte coliniare, BC 1 d si O este mijlocul segmentului
[BC]. Aratati ca: a) £ AMN= 2 BMO; b) AM + MB = AC.
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6. Fie punctul B in interiorul unghiului propriu AOC, astfel incat punctele A,B,C sa fie necoliniare. Pe
semidreptele opuse lui (OA, (OB, (OC se iau respectiv punctele A’, B’, C’ astfel incat
[OA]=[OA’], [OB]=[OB’], [OC]=[OC’]. Aratati ca AABC=AA"B’C".
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In figura de mai jos se stie ci: [AB]=[AC], £ ABC= 2 ACB, [BD]=[CE], M este mijlocul lui
[AD] si N mijlocul lui [AE]. Demonstati ca:

a) [AD] =[AE];

b) [DN] =[EM];

¢) AAME =AAND,;

d) AMOD =ANOE;

¢) ADOE este isoscel;

f) AAOM =AAON,;

g) AAOD=AAOE.

Fie punctele colinire A,B,C,D (in aceasta ordine) iar M si N situate in semiplane opuse determinate
de AB astfel incit AABM =AABN. Aratati ca ACDM =ACDN.

Fie XOY si YOZ doua unghiuri adiacente congruente. Daca A € [OX, Be[OZ si Me[OY astfel
incat punctele A,M,B sunt necoliniare si [OA]=[OB], aratati cA AMAB este isoscel.

Pe laturile unghiului XOY construim segmentele [OA] =[OB] si [OC]=[OD]. Fie {M}= ADNCB.
Sa se arate ca [OM este bisectoarea unghiului XOY.

Fie segmentul [AB] si punctele C si D in acelasi semiplan fatd de dreapta AB, astfel incat
[AD]=[BC], m( £ DAB) = m(«£ CBA)< 90°si (AC) N(DB) ={0}. Demonstrati ci:

a) [AC]=[BD];

b) ADOC este isoscel.

Fie AABC, cu BC =10 cm si AC =5 cm, iar E si F astfel incat (BEN(AF = {C} si BE = gBC iar

CF=2AC.
a) Aratati ca [AB]=[EF];
b) Daca ABNEF ={M}, aratati cd [MB]=[MF].
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13. Se considera AABC. Fie De(BC), E€(CA), Fe(AB), astfel incit ADNBENCF ={0},
[OB]=[0C]si £ AOB = £ AOC.Demonstrati ci: a) [AE]=[AF]; b) m( £ ADB) = 90°.
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14. Se considerd segmentul [AB] si punctele M si N situate in semiplane opuse fatd de dreapta AB,
astfel incat [MA] =[MB] si [NA]=[NB]. Fie MNNAB = {O}. Aratati ca: a) [MO este bisectoarea
Z AMB; b) O este mijlocul segmentului [AB]; ¢c) MN si AB sunt perpendiculare.

15. In exteriorul triunghiului ascutitunghic MNP se construiesc triunghiurile echilaterale MNQ si MNR.
Aritati ca [RN]=[PQ)].

16. Punctele C si D apartin mediatoarei segmentului (AB), de o parte si de alta a acestuia, astfel Incat
ADNBC = {E} si ACNBD = {F}. Demonstrati ca: a) [AE]=[BF];
b) « CAE= «/ CBF.
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17. Pe o dreapta d se considera punctele A,B,C,D in aceasta ordine, astfel incit AB=BC=CD. Fie
punctul E ¢ d astfel incat £ EAD= £ EDA. Fie P si F mijloacele segmentelor [AE], respectiv [ED].
Sa se arate ca: a) [AF]=[DP]; b) AAPB=ADFC; ¢) £ BPE= £ CFE; d) APBE=AFCE.
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18. Fie AABC isoscel, AB=AC si D mijlocul laturii AB. Perpendiculara in D pe AB intersecteaza
dreapta BC in E. Sa se arate cd:a)AEAB este isoscel;
b) ~ AEB= Z BAC.

19. Fie AABC cu AB<AC. Fie AY bisectoarea unghiului format de latura [AC] si semidreapta [AB.
Notam cu M punctul de intersectie al dreptei AY cu BC, iar cu N un punct pe [AY astfel incat
[AM] =[AN]. Bisectoarea unghiului £ BAC intersecteaza latura [BC] in D, iar [DN] intersecteaza
pe [AC] in E. Demonstrati ca: a) AMDN este isoscel; b) AAMB =AANE; c) AD L BE.




20. Fie patratele ABMN si BCDE in exteriorul triunghiului ABC oarecare si Pe(AC) astfel incat
PB L ME. Precizati pozitia punctului P.
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21. Fie triunghiurile ABC si A’B’C’, M mijlocul lui [BC], M’ mijlocul lui [B’C’]. Daca [AB] =[A’B’],
[AM] =A’M’], £ BAM= £/ B’A’M’, aratati ca AABC si AA’B’C’ sunt congruente.

22. Fie ABC un triunghi isoscel, [AB] =[AC], D, Ee(BC), [BD] =[CE], Be(CD), Ce(BE) si
M e (AB), N € (AC) astfel incat [AM] =[AN]. Daca DMNEN ={P}, aratati ca: a) [DM] =[EN]; b)
APDE este isoscel; ¢) AP L BC.





